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Legyen X egy halmaz. Az A C P(X) halmazrendszert o-algebrdinak ne-
vezzik, ha

1. X € A,
2. A=X\Ac A VAc A,

3. UAZGA,haAZEA(ZEN)
=1

Ekkor az (X, .A) rendezett part mérhetd térnek, az A elemeit mérhetd halma-
zoknak nevezziikk. A u: A — [0, 00| fiiggvényt mértéknek nevezzik az (X, A)
mérhetd téren, ha pu() = 0 és

fu (U Ai) = Zu(Ai)

minden A; € A (i € N) diszjunkt rendszerre. Ekkor (X, A, u)-t mértéktérnek,
p(A)-t az A mértékének nevezziik.

Legyen X egy halmaz, H C P(X), v: H — [0,00] és p a v-hoz tartozo
kiils6 mérték. B C X pontosan akkor p-mérhetd, ha

v(A) > n(ANB)+u(A\ B) VAeH. (1)
Az (1) sziikségessége trivialisan teljesiil. Az elégséges voltat késébb latjuk be.

A véges értékkészlet fiiggvényeket egyszerd fiigguényeknek nevezziik. Ha
X egy halmaz és A C X, akkor az

1, haze A,
lan X = R Lala) = {0 kiilonben

fiiggvényt az A karakterisztikus fiigguényének nevezziik.
Lebesgue majoralt konvergencia tétele. Legyen (X, A, 1) mértéktér és

g, fifa: X = Ry (n = 1,2,3,...) mérhets fiiggvények. Ha g integralhato,
|ful < g Vn € Nre és lim f, = f, akkor
n—oo

lim/]fn—f\dpzo és lim/fnd,u:/fd,u.
n—oo n—oo



